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Ejercicio 2.5

1. En la seccién 2.2 se mencioné la ecuacién S(T'S)* = (ST)*S. ;Qué expre-
sién alternativa se puede derivar de Ay utilizando esta ecuacion?

Ay = a((be + c)a)* = (a(bc + ¢))*a

2. Utilizando la regla de Arden para resolver las ecuaciones, encuentra los
lenguajes A; y Ao y, utilizando las ecuaciones algebraicas mencionadas en
la seccion 2.2, demuestra que dichos lenguajes son idénticos a Ayp.

a) Sistema de ecuaciones para Aj:

XO - aX1
X1 = CX() +bX2 + €
X2 = CX()

b) Sustituyendo:

X() = a(cX() + bX2 + E) = (ZCX() + abX2 +a = acX() + achO +a=
a(c+be)Xo + a

c¢) Utilizando la regla de Arden:
A= Xo = (a(c+be))*a

d) Sistema de ecuaciones para Aj:



XO = aX1 +aX{

X1 = bXso+e
X = Xp+te
XQ = CX()
e) Sustituyendo:
Xl = bCX() + €
Xo = a(beXg+e)+a(cXg+e€) =abeXg+a+acXo+a=

= abcXo+acXo+a=a(bc+c)Xo+a
/) Utilizando la regla de Arden:
Ay = Xo = (a(be + ¢))*a
g) Si aplicamos la propiedad conmutativa tenemos que:
A1 = (a(c + be))*a = (albe + ) a = Ay
h) Ademads, como podemos observar en el primer apartado:

Ao =41 = 4y

Ejercicio 2.9

Resolviendo las ecuaciones, demuestra que el conjunto de cadenas que acepta
By es (2p- (te + 2p-cafe))*

2p 2p
— W=
v
te

cafe
1. Sistema de ecuaciones:
XO = 2pX1 +e
X1 = 2pX2 + EXO
Xy = cafeXyp

2. Sustituyendo:

Xy
Xo

2p-cafeXo+teXy = (2p-cafe +te) X
2p(2p-cafe+te)Xo) + €

3. Aplicando la regla de Arden:

B1 = Xo = (2p(2p- cafe + Te))*



Ejercicio 2.10

Considerando una variante de la maquina B; como la siguiente, verificar que
O
By = By

2p 2p
—® O
cafe
1. Sistema de ecuaciones:
Xo = 2pXi1+2pXo+e
X1 = 2pXs
Xy = teXp
X3 = cafeXy
2. Sustituyendo:
X1 = 2p-cafeXy
Xo = 2p2p-cafeXo+2p-teXo+e=2p(2p cafe+le)rg+ €

3. Aplicando la regla de Arden:

By = Xo = (2p(2p- cafe +7e))* = By



